Temario del curso basico de variable compleja

I Niimeros complejos

1.

El campo de los complejos, interpretacion geométrica de las operaciones aritméticas, férmula de
de~Moivre

Topologia bésica del plano complejo: compacidad, conexidad, proyeccidn estereogréfica
Sucesiones y series complejas, criterios de convergencia (comparacién, Abel, “M” de Weierstrass,
etc.)

Series de potencias, disco de convergencia, férmula de Cauchy-Hadamard, series especificas para
las funciones elementales

Transformaciones conformes elementales; transformaciones de Mobius, subgrupos que conservan
disco o semiplano, razén cruzada, simetria

II Funciones holomorfas

1.

2.
3.

Ecuaciones de Cauchy-Riemann, funciones arménicas y conjugados arménicos, teorema de
Goursat

Propiedad conforme de funciones holomorfas

Analiticidad de funciones holomorfas, diferenciacion de series de potencias

III Curvas e integracion

1. Integrales de linea (ds, dz, |dzl), longitud de curvas, homotopia entre curvas

2. Teorema e integral de Cauchy, indice de enlazamiento

3. Primitiva local de una funcién holomorfa o arménica

4. Consecuencias de la integral de Cauchy: teoremas de Morera, de Liouville, fundamental del
dlgebra. Principio del maximo y lema de Schwarz

IV Singularidades

1. Ceros, polos y singularidades esenciales. Teorema de Riemann de singularidades removibles.
Teorema de Casorati-Weierstrass

2. Series de Laurent

3. Célculo de residuos: Teorema del residuo y sus aplicaciones. Principio del argumento. Teorema de
Rouché. Calculo de integrales definidas reales

4. Funciones racionales como funciones meromorfas en Sz, orden de una funcion racional,
descomposicién en fracciones parciales
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